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ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les périodes des wntégrales doubles.
Note de M. H. Poincari.

« Je consndere Pintégrale double

T Pdx d)
= T
ou P et F sont deux polynomes entiers en & et y, et ol z est un paramétre

arbitraire.
» Considérons, d’autre part, I’ mtegrale simple

. Pdz
f—/"(d:F‘y
dy /

Dans cette intégrale slmple je suppose que y est lié & « par la relation
algébrique

F=1,

ou ¢ est un autre paramétre arbitraire. Ainsi-j est une intégrale abélienne
relative 4 la courbe algébrique F =¢.

» Soit w une des périodes de ;; cette période sera une fonction de 7, et
'on sait que cette fonction « satisfait & une équation différentielle linéaire
dont les coefficients sont des polynomes entiers en ¢.

» Soit

(1) o Enk‘f;tk:

cette équation ; II, est un polyndme entier en 1.
» L’ordre de 'équation (1) sera égal au nombre des périodes, c’est-
a-dire 4 2p, en appelant p le genre de la courbe F = ¢.

» Soient
Ly lyy oies

les points smgu]lers de l’e'quatlon (1), ¢ est a-dire les racines dlstmctes du
polynome 11, .. ‘
» Alors les périodes @ de l'intégrale J .seront representees par la for-
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ﬁ Q=2f_ (:dt e,

mule

x

f-]

» Il y a donc, en général, 2pg périodes Q, puisque Ion peut prendre
pour o lune des 2p périodes de j et pour 2, I'un des’ q points. smguhexs
de (1). -

» Nous devons dire egalement comment cette formule devrait étre trans-
formée si » devenait infini pour z = 7. :

. »_Soient alors .

A}
Y1y Pas . 02},
2p 1ntegrales de P’équation (1) qm deVlennent
7\.?,, 7\92, o )"21")2!’ . >

quand Z tourne autour de ¢,.
» Soit, dans le voisinage de l'origine O,

© =0 90+ Uy Xy pVyy

les a étant des coefficients constants. B .
» On aura alors ‘ ’ '

. : dt - . wdt
SO — 4 ( % Py 3 %g Vg - %ypVap L
, f I—XN | I— + ] 1—)\3”,:)\/*._ﬂ \/5__.

la premiére intégrale étant prise le long d’un lacet partant de l'origine et y
revenant aprés avoir entouré le point 7, et la seconde l¢_long d’un lacet -
partant de l’orlgme et y revenant apres’ aVolr entoure le point z.
» Tlest clair que Qest une fonction de z qui va satisfaire 4 une équa-
tion différentielle linéaire dont les coefﬁclents sont des. polynomes entlem
_en z: Soit S '
R
(2) 2Q, 2;}; =0
celte équation; les Q, sont des polynomes entiers. en z. :
» L’équation’ (2) se déduit- de I'équation (t) par uie transformation
- bien connue qu1 se rattache ala theone des dérivées d’ordre fractwn«
naire. -
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. » Les points singuliers de I’équation (2) sont les mémes que ceux de
I'équation (1); mais le point sur lequel je voudrais surtout insister, ¢’est
sur la maniére de déduire le groupe de I'équation (2) de celui de I'équa-
tion (1). ‘ :
» Pour fixer les idées, je supposerai
ap—3,  g=3

» L’équation (1) est alors du second ordre et I'équation (2) est, en
général, du sixiéme ordre.
» Soient alors

a// b//
(—'” d "

a b
c d

b

a b.
¢ d

les substitutions fondamentales du groupe de (1); les substitutions corres-
pondantes du groupe de (2) seront ‘ '

/ : ___b/

—a —b o o o o 1 0 I—a o 0
—c —d o o6 o0 o o 1 —c¢ 1—d o o
i—a —b 1 o o o o o —a —b o of
—¢ 1—d o 1 o of o.0 —¢ —d o of
I1—a —b o o 1 o o o 1—a —b 1 o
—c¢ 1—d o o 1 o o —¢ 1--d o 1

1 o o 1—a =¥

o 1 o o —c¢ 1—d"

o o I o 1—a b

. o 0o 0 1 —¢ 1—d|
0.0 0 o . —d —=b
o o o — —d” )

». Le groupe de (1) a tous ses coefficients entiers; on voit qu’il en sera
de méme du groupe de (2), ainsi il était aisé de le prévoir. »

BOTANIQUE. - Signzfz'catiou "du nombre et de la symetrie des faisceaux
libéroligneux du pétiole dans la_mesure de la perfection des végétaux;
par M. Ap. CraTiv.

« Comme pour les Corolliflores, pouf les Gamopétales périgynes et les
Dialypétales périgynes, le simple exposé des faits observés chez les Dialy-



