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» Je remarque encore seulement que, si vous désignez par G (a}une fonc-
tion entiére quelcongué dea, la fonction F () = F(x) + G(x) a les mémes
propriétés _caractéristitiues que F(x), et que, F(x) et F(x) étant deux
fonctions quelconques ayant ces propriétés, leur diftérence F(x) — F(x)
sera tou]ours une fonction entiére de z. Une xelle fonction -peut tou]ours

étre mxse sous la formez gx), ot g (x ) gg( ) ... sont des fonctions

emleres rauonnelles de . On obtient par conséquent, au moyen de laserle
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 ou 2 gv(x) represente une foncuon entiére arbitraire de x, une expres-
. 1
sion qui enibrasse toutes les fonctlons ayant les propriétés demandees. »

ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les points singuliers des équations différentielles.
.Note-de M., H. Pomvncare, présentée par M. Hermite.

« Jenvisage deux équations différentielles simultanées

dz dy dz

(0. : X=Y=70
ou X, Y, Z sont des polyndmes entiers en @, 7, z. Sije regarde X, Y5 %
comme les coordonnées d’un point dans lespace, ces deux équations dé-
finissent une infinité de courbes gauches que j'appelle caractérustiques.

» Par chaque point de I'espace passe une caractéristique et une seule.
Les seuls points qui ne satisfont pas i cette régle sont les poinis singuliers,
c’est-a-dire les points d’intersection des trois surfaces . -

(2) X=o0, Y=o, Z=o.
» En général, ces trois surfaces ne se couperont pas suivant une courbe,

et les points singuliers seront isolés. Pour les classer, on envisagera I'équa-
tion en S
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» Nous supposerons que cette équation n’a pas de racine multiple ni de
racine nulle, ce qui arrivera en général. Il y aura alors quatre sortes de
points singuliers :

» 1° Les neeuds. L’équation (3) a toutes ses racines réelles et de méme
signe. Toutes les caractéristiques qui pénétrent dans une petite sphére dé-
crite autour du point singulier viennent converger en ce point - exemple,
Péquation

dx dy _da
T ==
dont I'intégrale générale s’écrit
=) _Z
== Z"

a, b, ¢ étant les constantes d’'intégration.

» 2° Les cols. L'équation (3) a toutes ses racines réelles, mais non de
méme signe. Une infinité de caractéristiques, dont ’ensemble forme une
surface, viennent converger au point singulier; en dehors de cette surface,
il existe encore une autre caractéristique qui vient passer par le point sin-
gulier; les autres restent constamment & une distance finie de ce point :
exemple, I'équation

dz dy dz

—_—— —_— N

x y —_2

situées toutes sur la surface 2 = o, viennent passer par 'origine. 1l en est
de méme deé la caractéristique
X =y =o0.

Les autres restent 4 une distance finie de I'origine.

» 3° Les foyers. L'équation (3) a une racine réelle et deux racines ima-
ginaires conjuguées, dont la somme est de méme signe que la racine réelle.
Une caractéristique, et une seule, passe par le foyer; les aulres tournent
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autonr idé ee-foyer; enisien ripprochapt asympiofiquement; en forme de
spiraleswet de tire-beouchoas. - 1 'u e it o o eHow sa
» 4° Les cols-foyers. 1’équation (3) a une racine réelle.et dewx racines
imaginaives icorljuguées; dont :la: somme i'ostipasyde méme:signd que la
redfne péelie: Une cavacbéeistique,eburie seuley, passe par le-poit singuliers. -
unk;infinité:dlaytues; dont Bensemblefoime une; surfage;; tolirnent; autonr
de ce point en s'en rapprochant asymptotiquement; les aulres,restent A
une distance finie de ce point.."~ -~ . o
» Un cas particulier intéressant est celui ol les trois surfaces (2) se
coupent suivant une méme courbe, qui est alors: ume figne singuligre.; ;...
» Considérons un point.de cette ligne singuliére. En ce point, I'équa-
tion (3) a une racine nulle. 11y a;t.oéjoui"s une caractéristique qui passe
par le point singulier, et c’est la ligne singuliére elle-méme. :
» Les points d’une ligne singuliéréisopudidillenrs de troigisories s -
'y 10 Liss nceadsi E'équation (3) aune raéine nulleet.deussacings réelles
et de méme sighes Dails dervoisingge dé ices:poibts, pae infinité-de varagtér.
ristidues, disot ilemseridileforme nne surface smiengent conveangeren chagne
pﬂ’iﬂt‘dé’l;ﬁ;ﬁgﬂe} Siﬁgul;'ére;lf it 4;;733;‘2,—'11" R L TEEin ol ranita e
- w2 Les colsi i équation (3)a une:racine. nulle;et.deus ragines réelles
et de signe contraire. Par chaque point de la ligne singuliére. passent deux.
caractéristiques (outre la ligne singuliére elle-méme); les autres restent &
distance finie de cette ligne. ' )
» 3° Les foyers. L'équation (3) a une racime-nulle ‘et.les dgux. dutres
" imaginaires conjuguées. Toutes les caractéristiques se rapprochent alors
asymptotiguement de la ligne singulidre. - '

~ » On trouverait des singularités d’ordre plus élevé aux points qui sé-
parent les arcs de la ligne singuliére, dont tondles p&ﬁf&'so&it dis dhoeuds;
des arcs dont tous les points sont des cols et de ceux dont tous les points
sont des foyers. » o

. .
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ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les formes des jnidgrales. de es équar
tions différentielles linéaires. Note de M. E. Picar, présentée par M. Her-

mite,
~« On a étudié principalement’ jusqu’ici la ‘formé des: intégralesi:d’une
équation différentielle linéaire, ddns'le cas oti, ‘lés coeffivients étant uni-
f&?‘i:é, toutes lés intégrales sont; d'aptés Pegpression deM. Fuchs; régu-

1885, Quoique les remarqués qui suivont'sbient’ dpplicables &> certaines



