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représentée directement par (5). L’autre partie, savoir 7

d'{”h . d?’k : Toe
drx 0z, : o
& cause de (1), c’est-3-dire de
' Oor __ O
()le - d.}'lz’

» Le retour 4 la fonction V, par des quadratures, en partant de (3)ou
de (4), donne lieu 2 un grand nombre de singularités que je n’ai pas en-
core approfondies. Il en est de méme pour ce qui concerne les intégrales
multiples des fonctions de variables imaginaires. » : oo

rentre dans ce méme groupe.

ANALYSE  MATHEMATIQUE. — Sur les fonctions de deux variables.
Note de M. H. Poivcarg, présentée par M, Hermite.

« On sait que M. Weierstrass a démontré le théoréme suiyant ;

» 8i F(z) est une fonction méromorphe dans toute ’étendue du plan, on peut
la mettre sous la forme du quotient de deux fonctions entiéres. S

» Le théoréme analogue pour les fonctions de deux variables n’est pas
encore démontré. Je crois en avoir trouvé une démonstration rigoureuse,
dont j'exposerai ici la marche générale si I’Académie veut bien e per-
mettre. ) ) . N -

» Je considére une fonction F(X, Y) de deux variables imaginaires

X=w+iy, Y=5-4it, 7

et je suppose que, dans le voisinage d’un point quelconque, cette fonction

. - N . . o
puisse se mettre sous la forme 5 N et D étant deux fonctions holomorphes.

» La partie réelle # d’une fonction quelconque de X et de Y satisfait aux

équations ' :
: ~_du | Fu  dw B

M=gst+ i+ gm+tm=0

d*u - du ) d?u dtu .
M= G5 + g5 =0 hu= 5 + 5 =o,
Au___'dgu “dPu A= Pu  dw _ .
BTG T T O MRE gt pm =0

» Jappellerai fonction potentielle toute fonction qui satisfait-3 Péqua-
tion Az = o, et je dirai que cette fonction est entiére si elle est holomorphe
pour toutes les valeurs finies de x, 7, , ¢. L -
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» L’ensemble des points x, ¥, 3, ¢ qui satisfont 4 U'inégalité

(2 — a0+ (F—Fo)+ (52— 3, (E— )2 < 1®

formera une région que j'appellerai hypersphdrique, 4 cause de la ressem-
blance entre Yinégalité précédente et celle qui exprime qu'un point est
intérieur 4 une sphére.

» 1° Cela posé, je construis une infinité de régions hypersphériques R{,
RJ, .... Jesuppose qu’un point quelconque (z, 7, 5, £) appartient au moins
4 une et au plus & cinq de ces régions. Je suppose que ces régions sont
choisies de telle sorte qu’a l'intérieur de R}, par exemple, la fonction F

N;
peut se meitre sous la forme 3
(2

» J'envisage également les régions R}, formées par la partie commune a
deux des régions R et les régions R}, R}, R}, formées par la partie com-
mune A trois, 4 quatre ou & cing de ces régions. '

» 2° Je construirai une fonction potentielle J? jouissant des propriétés
suivantes : elle est holomorphe & I'extérieur de R? et tend vers o quand
@2+ y2+ 22+ 2 croit indéfiniment. La différence J — log mod D .est
holomorphe & Vintérieur de R?; enfin, sur la limite de la région R, J; est
holomorphe quand D ne s’annule pas.

» Par exemple, si la région R est formée de I'ensemble des points qui
satisfont 4 I'inégalité

a2+ it

voici comment on peut former la fonction J correspondante : on posera
xz=rcosd, y=rsinfcosy, z=rsinfsin¢cosp, &=rsinfsingsing.
» Considérons trois angles &', ¢’ et ¢', et posons

ar = x cosf’+ y sinf’ cosy’'+ zsinf’siny’ cosg’+ £sing’ sin ' siu ¢,
de' = sin? @' sin{/ db’'dy' dy’.
. d(modD
» Quand on fait 7 =1, modD et Ln;r—l

et)de 6, o et ¢; soient v’ et X' ce que deviennent v et ) quand on y rem-
place 8, ¢ et § par @', ¢’ et . La fonction J sera égale,

se réduisent 4 des fonctions v

. 1 29 (1— ar) V(1 —2ar=-r?) ,
pour r>i1,a T (1—2ar—+r2)? do's

2y (1 —ar) +1'(l—-33r+ r‘-’)dw,.
(1—2ar—+r)?

pour r<1, & logmodD—;%
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» 3° Je formerai ensuite, & I'aide des fonctions J2, une fonction poten-

tielle @, telle que si, en un point quelconque, F peut se mettre sous la-

forme %, la différence ® — log mod D soit holomorphe. Je n’ai, pour cela,

qu’a appliquer, sans y rien changer, la méthode par laquelle M. Wexerstrass

démontre Te théoréme de M. Mlltag-Lefﬂer (Monatsberichte, aotit1880). -
» 4° La fonction @ ne satisfait pas, en général, aux équations

A@:A@zA@:A@=m?

mais les expressions A @ sont des fonctlons potennelles entleres

» Je démontre que je puis ‘trouver une fonctlon potennelle entxere G

satisfaisant aux quatre equatlons : -

AG=A9, AG=a0, .. . "
MG—%@“mem" S

» La différence ® — G est alors la partie réelle d’une fonctlon de deux
variables $(X, Y), etl’ on voit aisément que les foncnons
ef_(}, et Feq’—G., ; .

sont des fonctlons entiéres, de sorte’ que F est le quotrent de deux foncﬁons
. entiéres G, et G,. R S < C.Q.F.D.

» Les mémes considérations peuvent servir 4 établir le théoréme suivant:

» Si'Y est une fonclion que[conque de X, non uniforme, qui ne présente pas
de point singulier essenliel & distance finie, et qui ne puisse pas, pour une éme

valeur de X, prendre une infinité de valeurs finies “infiniment voisines les unes -

des auires, elle pourra éire considérée comme la solution d'une équation

- G(X, Y) =0,
ot G est une fonclzon entiére. »- . - . Sl

GEOMETRIE., — Sur les courbes du sextant. Note de M. Gruey.~

« 1. Yappelle courbes du sextant les Eburbés décfites, .dansrlé chémp de’ 7

la vision parl image doublement réfléchie d’un point, lorsqu’on balance ou
fait tourner I'instrument. autour de la ligne de visée directe, ¢’est-a-dire
autour de I'axe optique soit de la luneite, soit de la pinule que les marins
enploient suivant les cas. Dans le cas de la lunette, la courbe est rapportee



