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au texte dans les différents manuscrits. Ce livre, tel qu'il vient de paraitre, ne me semble
- pas tout & fait indigne d'étre présenté & I'Académie des Sciences: de Paris. Clest ee que je
fais aujourd’hui, au nom de V dcadémie des Sciences de Turin et au mien.

.

» Les savants et les érudits vont désormais pouvoir étudier‘ce précieux monument
scientifique de antiquité. On y rencontrera sans doute des points trés faibles, & coté d'in-
tuitions, d’expériences ou de propositions étonnantes; mais on y puisera, malgré tout, la
conviction que Ptolémée a été tn heureux et habile précurseur de cetie Ecole expérimentale
dont Léonard de Vinci et Galilée ont &, dans les temps modernes, les véritables fonda-
teurs. » o S - '
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. M. Marcer Depriz prie 'Académie de vouloir bien le comprendre parmi'
les candidats a la place vacante dans la Section de Mécanique. '
“(I'{gn'w'mi 3 1a Section de Médanique.)
; R S R T N T A . P IR Gioa. e
. ANALYSE. MATHEMATIQUE. — Sur les intégrales irréguliéres des équations -
linéairés, Note de M. HL. Poicarg, présentée par M. Hermite.
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. « Dans une Note que j'at eu I’honneur de communiquer & ’Académie
fe'§ novembre derniér; j’ai montré que, si les séries normales qui satisfont
formellement & uhe équation linéaire sont toutes du premier ordre, elles
présevlitrneiq't,"lb_l's' mélﬁg quelles ’$6q’(t‘tdi'\'zefge;ntes, les mémes particularités
que la série de Stirling. J'ai fait voir ensuite par. quelle transformation on
peut ramener le.cas ot ces séries sont toutes du second ordre 2 celui ot
elles. sont toutés du: premier. ... "~ .. pee SR T

:»- L'emiploi‘de cette ‘transformation et Vapplication de certains principes
relatifs a P'usage légitime des séries analogues 3 celle de Stirling permettent
de démontrer les résultats suivants: .

» 1° Pour que 'une des séries.normales soit. convergente, il faut et il
suffit qu’une. équation auxiliaire, facile & former, admette une_intégrale
égale & une.puissance de s — a multipliée par une fonction holomorphe:
dans tout-le plan. - R Do
“-» '2° Si S, désigne la somme des 7z premiers termes d’une série normale
divergente et si ), désigne le ni*™ terme, P'équation linéaire A laquelle cette
série normale satisfait formellement admettra une intégrale J telle que
J—=8, "

lm——==o

ML

" quand & tend vers V'infini avec un argument donné.



(‘991 )

» Les résultats sont, comme on le voit, tout 4 fait analogues & ceux que
nous avons obtenus lorsque les séries sont toutes du premier ordre. Ils
peuvent d’ailleurs s’étendre an cas général.

» Soit, en effet, y = ¢(x) une fonction définie par une équation
d’ordre 7 4 laquelle satisfont formellement r séries normales d’ordre p.
Nous poserons

= g(w)p(ax)...p(a""w), E=aP,

o étant une racine p*=¢ de l'unité. Alors u, regardé comme fonction de #,
satisfera 4 une équation linéaire facile & former et & laquelle ne satisferont
que des séries normales du premier ordre. On pourra alors exprimer & par
une intégrale définie & 'aide de la transformation de Laplace.

» Quant & y, on Pobtiendra a 'aide de Y'équation

T =rF,

F étant une fonction rationnelle de x, de # et de ses premiéres dérivées.

» On retrouve donc dans le cas général les résultats que nous avons
rencontrés dans les cas particuliers déja examinés.

» Il peut cependant y avoir un cas d’exception : c¢’est celui ou l'ordre
de Y’équation auxiliaire qui donne « en fonction de # s’abaisserait d’une ou
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de plusieurs unités. Il arriverait alors que - =2 ne serait plus égal 4 une
p p
y dz

fonction rationnelle, mais & une fonction algébrique de z, de u et de ses
dérivées. L’analyse se poursuivrait d’ailleurs comme dans le cas général.

» Ce cas exceptionnel se rencontre en particulier dans les circonstances
_ suivantes : il arrive quelquefois qu'on ne peut pas trouver n séries nor-
males satisfaisant formellement 4 une équation linéaire donnée. M. Fabry,
dans une Thése remarquable récemment sontenue devant la Faculté des
Sciences de Paris, a montré qu'on peut alors, par une transformation
simple, ramener I'équation proposée 4 une autre susceptible d’étre salis-
faite par n séries normales. L’équation, ainsi transformée, présentera alors
la particularité que je viens de signaler.

» Il résulte donc des considérations qui précédent que les séries de
M. Thoma, qui satisfont formellement 4 une équation différentielle li-
néaire, représentent, méme lorsqu’elles sont divergentes, les intégrales de
cette équation absolument de la méme fagon que la série de Stirling repré-
F/(z)
F(z)

sente la fonction vy



