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ayy ....Sil'on sait que la partie réelle de « — ¢ est << — & <Zo tant que x
est contenu & I'intérieur de S et & 4 l'intérieur de S,, on voit que la série

est uniformément convergente pour ces valeurs des variables « et z, ce qui
nous permet d’écrire

O Y («—(35(3)—@) [- + =z

Y le—a)(e—a) [1 - 'a3]+...

(e —ay) (e —ay) (¢ —a;) | & — a; % — a, @& —

et
1 _ 1

(2 —z)? - (e —ay) (& — a,)

. (2 —a,) (% — ay) [ r ot ]+

(2 —a)) (¢ — @) (2 ~—a;) | x—a, T — a,

*

ces égalités ayant lieu, elles aussi, tant que la partie réelle de @ — x < o.

» De méme les développements de - sont aussi convergents tant

(2 — )
que la partie réelle de & — £ est <Zo.

» Quand la partie réelle de o — x est >0, toutes ces séries sont diver-
gentes.

1

» 11, Si Ei = — o, le développement de
a,
V=1
partie réelle de @ — x est > o, Quand la partie réelle de & — x est <o, la
série est divergente.

» La premiére de ces égalilés nous donne

- se fait tant que la
R

o—1-_ % + z{x — ay) _z(z—ay) (& — a)
a, a,a, ayaya,

+ e,

laquelle pour @, ==y — 1 se change en la formule bindéme

x x{x —1 z(x—1) {2 ~—2
o=1- 24 2ot re—ife—2)
I 1.2 1.2.3
convergente tant que la partie réelle de x> 0. »
ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les séries trigonomélriques.

Note de M. H. Porxcari, présentée par M. Hermite.

« Les séries de la forme suivante

SAsinet
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qui- sont: convergentes sans 1'étré" uniformément’ présentent uw’ certain -
intérét, parce qu’on emrrencontre ‘d’analogues dans la Mécaniquecéleste.
Dans-une Communication que j’ai en-Ihonnear:defairei -1 Académie le

30 octobre 1882, {’ai montré qu'une fonction définie par une pareille série

peut devenir plus grande que toute quantité donnée. Mais on peut se de-
- mander si elle « tend vers I'infini » (c’est<a-dire si, aprés. étre devenue plus
-grande qu 'une quantité donnée, elle reste'plus grande que cette quantité);
on bien si savaleur subit des oscillations d’amplitude indéfiniment crois-

sante. Dans ce dernier cas, quelqie grand que soit ,, on peut toujours'

trouver une valeur dez > 2, et telle que la fonction ait la valeur que I’on

veut. :

» Je vais montrer par deux exemples que les deux cas peuvent se pré-

- senter, Soit »

i

< B(E) = sin‘til-i-’ A:sin f— + vAt'zsin % S T i—L—‘A"sin Ln +il..

Cette série sera absolumpnt convergente si A < 23 ma;s la bquepgence ne
sera pas uniforme si A > 1. On a alors o

SRR CTR TS B : F(;z-z)rzaAE(t)i*'sinét,
d’ou’ - )
(1) o - (2t.)>AF(t)—->1. '

B

» ‘Observons mamtenant que, si l’on suppose t> o,

T e i A
?V?“fi@§>—0i@f

a2

‘d’ous
I AN S
(2) o ‘ﬂn>@—g),A»
T "“;
Prenons ensuite ‘ T LN
' 3 8:3 -
to<4, to— 5= B>o;
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Soit § une quantité positive plus grande que 1. Faisons

g =ik (A o)

A satisfera bien aux conditions
1 <A <.
» L’inégalité (2) donne alors

1
A—1

F(e)> +ho (<t at);

puis I'inégalité (1) donnera

1

F(l)>A__I+A/a (24, <t AL,

F() > + A% (44, <1< 82,),

I

F(zt)>A_K A (aft, < < 2%,

On voit ainsi que la fonction F(¢) reste toujours positive et « tend vers
Vinfini »,
» Prenons maintenant

. . .2 Lt .t
‘b(t):smt—Asm;+Azsmz—-.‘.—&—(mA)"sm;t.,.,

de sorte que
F(2¢) = — AF(¢) +sinat,
d’ou ’
—AF(f) —1<F(28) << —AF(z) + 1.
» Si A est compris entre I et 2, la série sera convergente sans I’étre uni-
‘formément. On pourra donc trouver une valeur de ¢, telle que F(z) soit
aussi grand que I'on veut, en valeur absolue. On est done certain que F(¢)
peut devenir ou bien positif et trés grand, ou bien négatif et trés grand.
» Dans le premier cas, on pourra écrire

F(t)> g0 +h
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F étant posmf et aussi grand qu'on. le veut, On aura alors
F(at)<——r—_——I — Alz,'

et F(a2) sera négatif et trés grand. ,
» Dans le second cas, on pourra écrire

. :
FO)<—g=—h

k étant positif et trés grand, et il viendra
F(22) >y — +A ]z

de sorte que F(zt) sera positif et trés grand.

» On est donc certain que F(z) peut devenir successivement posmf et
trés grand, et négatif et trés grand ; par conséquent, la valeur de cette fonc-
tion ira constamment en oscillant, et amplitude des oscillations croitra au
dela de toute limite. En d’autres termes, F(t) prend une infinité de fois
toutes les valeurs possibles. » ‘ '

. ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur les solutions communes & plusieurs équations
lindaires aux dérivées partielles. Note de M. R. LiouviLLe.

« 1. Quand deux équations linéaires du second ordre possédent trois
solutions communes distinctes, il est toujours facile d’en déduire une troi-
siéme équation semblab]e, qui admet aussi ces memes solutions; le groupe
ainsi formé peut alors s’écrire

(t+PprQeHZi=o=A(s)
() L s+ Pp+Qg+7Zs5=0=A(z),
P Pr/p + Qllq + 7'z =— 0= A”(Z),
et, pour qu’il ait trois intégrales indépendantes, les conditions nécessaires

et suffisantes s’expriment avec une grande simplicité. Il existe, en effet,
deux équations nouvelles :

al
() t+Pp+(Q—— gﬁp)q .
2 B
+ [Erzr -+ 220 = 4 (2),




